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�O�����m����� �����h���F��� �F�5�����

Ω � � R
2 ���K� �����1�<�5�

Ω = {(x, y) ∈ R
2 : y(x − 1) + x 6 0

�F�
− y(1 + x) − x 6 0}

��� �O�����'���e� ����¡F�h�����
f :

R
∗ −→ R

∗

x 7−→
1

x¢ �F��� � � �F�£� �F�
¤��&�<��¥���¦R���F�.�F�£����� � �����<�����
Ω

�F�i� �F���<� ¦R�1�<�£�§¦R���$���|�#�¨� ���R�h��©F� �|� � � Ω
�«ª � ¡F�h��¬­�F�R�

y = −f(x − 1) − 1
�F�

y = f(x + 1) − 1
�������

x 6= 1
�F�

x 6= −1
�W®°¯c±P²�³¨´1µ·¶

¸P�m¹ � � �F�h�
�����F�p���W¡|º����5� � �
��� �h���������F�
(0, 0)

�
» �­¼M¤��&�<��¥���¦R���F�.�F�£��½ ®°¯c±P²�³¨´1µ·¶
» �A¼M�1�<�m�<��������¡«�<�h����� � �p��� ���K� �����h����� � �p�>ª¾�F���&�F�5����� � �|� � ��� �|¡F�h�������'� � �
��� �h�������|�c½ ®>¿�±P²�³¨´1µ¨À�¶
» ¡Á¼I�F�����h�������0�<�£�'���Â�>�<���'¦R���c���|�m¡|���£�h�&�<���R� �|�p�&���£�'¦R�1�<��� �1� �|�'�F�

(0, 0)
�W®�¿�±P²�³Ã´1µ¨À�¶

ÄP�pÅ �,¡|����� � � ©F� �����<���£� �F�1�<�R�p���W�&�����r���F��� �F�5�����
Σ � � R

2 ���K� �����1�<�5�

Σ = {(x, y) ∈ R
2 : (y(x − 1) + x) (y(1 + x) + x) 6 0}

» �­¼IÆ#�|�m¡|���£�h�&�<���R� �|�Â�&���£�r���F�����|�'¦R�1�<��� �1� �|�'�F�
(0, 0) Ç ®°¯W±P²�³¨´1µ·¶

» �A¼ ¢ � � ��� � � �c�1�<� � �1�<����� � ������� ������©F�.� � ª¾�����h���
���&�<�h�����
(PΣ)

�

(PΣ) : min
(x,y)∈Σ

x2 + (y + 1)2
®�È�±P²�³¨´1µ¨À�¶
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Æ��e����� � ��¡|�F�p�KÔ��F� ¡F��¡|�e�|�h� � � ��� � �F�h�
�����F�c�>ª¾�F��� �F�e����� � �|�p�h�h���<��¤����|� � ªÕ�<��� �5���CÔP�����<���5����¡F����� � �<������ � ��� ¦R���W���,���,¡«�<�h� � �

��� �O�����[���5� �F��©F� �����h�h¥��������h� � (O,
−→
i ,

−→
j )

�F�\�h� �����\�������£� �
M1(x1, y1) Ö M2(x2, y2)

�F�
M3(x3, y3)

�
×��<��¡F�����F�'�>ªÕ�<��� � � �,�h�h���<��¤����

M1M2M3
�F���Ø����¡F�h����� � � x1 Ö y1 Ö x2 Ö y2 Ö x3 Ö y3

�5®°¯c±P²�³¨´1µ·¶
Ù ´EÚ�³ Û&Ü�µ ³ ²�´�Ý'Þ ß Ü�³¨à áeÚ\ß âO´.±�Ü�àrÜ�ÞÃÞ�ãKÞ�² ä�àhÜ�åiå.á

ABCD
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−−→
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�&�|é­���
r
�

ê �/�|� �e¡|����� �F����� �M� ªÕ�<�E��� �Ë� ���.���£�h� �F�
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